Correction : Séance 4
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x= Soit (ty)y>1 € RN définie par u; = 1 et Vn e N*, uyyq = (n+ u1)!". Exprimer u,, en fonction de n.

On pose vy, = u,’;_l. La suite (vy)n>1 est définie par: vy =letVneN*, vy = n+ vy
SoitneN*,ona:
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Z (Vk+1— Vi) = Z k.
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Ainsi, par somme télescopique :
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o
x= Déterminer la limite en +code f: x— x
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Or lim — =0, ainsi lim ———exp(—|[=0etdonc:
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S
x= Soient E =R,[X] et ay,...,a, des réels distincts.

n
Montrer qu'il existe (cy,. .., c,) € R"*! tel que VP € E, fol P(tdt= Z crP(ap).
k=0

v

— Posons:¢p:P— folP et, pour tout i € [0, n]l, @; : P— P(a;).
Ona:gpe LR,[X],R) etViel0,n], p; € LR,[X],R).

- dim L(R,[X],R) = n+1 = Card (¢g,-..,Pn).

— Montrons que (¢, ..., @) est hbre

Soient Ag,...,A, € Rtels que: Z Aip; =0.Alors: VP e R, [X], Z AiP(a;) =

i=0 i=0
Soit j€ [0,n]l. Posons Pj= [] (X-ag).OnaPj(a;)=0sii# jetPj(a;)#0.
kelo,n]\{j}

Ainsi: 0= Z/l Pj(a;) = AjPj(aj)..

=0
Donc A = 0 et ainsi la famille (o, ...,¢,) estlibre.
- Donc (¢y,...,®,) est une base de L(R,[X], IR)

— Ainsi,il existe (cy, ...,cn) € R tel que ¢ = Z @i Cest-a-dire: VP € E, f) P(1)dt = Z ckP(ay).
k=0 k=0




