Exemples du chapitre 11 :
Suites numériques

1
> Exemple 1: Montrons que:lim — =0.
n

> Exemple 2: Soit (1,) une suite réelle telle que :
VneN, u,€”Z.

Montrer que (u,,) converge si et seulement si (u,,) est stationnaire.

> Exemple 3: Soit (1) une suite de réels strictement positifs telle que :
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=1, avecl<1.

Montrer que : lim u, = 0.

> Exemple 4: Calculer:
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> Exemple 5: Soit (i) ,en+ une suite réelle qui converge vers I € R. On pose :

M=

1
vneN*, v,=— ) u;.
=

Montrer que la suite (v,) ,en* converge vers /.
Ce résultat s’appelle le théoréeme de Césaro.

> Exemple 6: Calculer:
Lvnl
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n
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o limu, avec: VneN*, u, =) ——
n-+k
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> Exemple 7: Déterminer, si elles existent, les bornes supérieure et inférieure des ensembles suivants :
1. A={% neN},

1
2. B:{ {‘,nEN*}.
I’l+ﬁ




> Exemple 8: Soient A et B deux parties non vides et bornées de R, soit a € R. On note :
-A={-x,x€e A},

A+B={x+y,x€ A yeB},

1. Montrer que sup(—A) = —inf(A).
2. Montrer que sup(A + B) = sup(A) +sup(B).

n
> Exemple 9: Onpose:VneN, u, = H 1+ eik). Montrons que (u,) converge.
k=1

> Exemple 10: Etudier la convergence des suites définies par:
1. up=3etVneN, upp :%(u,ﬁu%).
2. up= % etVneN, uyy = %Arcsin(un).
3. upeR,etvVneN, u,yq = uy.e” 4,

> Exemple 11: Montrer que les suites suivantes sont adjacentes :
Up+v, Up+2V,
uy=0,v90=1,VvneN, uys1 = "2 L et Un+1:%

> Exemple 12: o Montrer que ((—1)") n’a pas de limite.
e Montrer que (1) = (v/n— |v/n]) n’a pas de limite.

> Exemple 13: Etudier la convergence de la suite définie par :

2

up=2etvneN, u,,1 = .
1+ uy,

> Exemple 14: On pose:

1 _
zoeCetVneN, z,41 = g(Zzn —Zn)-

Etudier la convergence de (z;).




