Mini-probléme:

Déterminant

Soit n e N*.
Soit B = (e;)ieq,n la base canonique de R”.
Soit f € L(R") telle que :
Vielll,n-11, f(e;)) =ie;+(i—n)e, et f(e,) = ney,.
1. (a) Pourquoi f est-elle bien définie?
(b) f est-elle bijective? On donnera deux réponses : une utilisant le déterminant et ’autre ne I'utilisant pas.
2. Onpose:
Vie[l,nl, fi=ei+enetC=(ficp,n-

(a) Montrer que C est une base de R”. On donnera deux réponses : une utilisant le déterminant et ’autre ne I'utilisant
as.
(b) I];Xpli(:iter la matrice P = Pass(3,C).
(c) Déterminer P71,
3. Onpose A= Matg(f) et B= Maty(f).
(a) Calculer det(A).
(b) En déduire det(B) sans calculer B.
(c) Calculer B en utilisant deux méthodes différentes.

Mini-probléme:

Déterminant

Soit n e N*.
Soit B = (e;)ieq,n la base canonique de R”.
Soit f € L(R™) telle que:
Viell,n—-11, f(e;) =ie; + (i —n)e, et f(e,) = ney,.
1. (a) Pourquoi f est-elle bien définie?
(b) f est-elle bijective? On donnera deux réponses : une utilisant le déterminant et ’autre ne I'utilisant pas.
2. Onpose:
Viell,nl, fi=ei+enetC=(fi)iep,n-

(a) Montrer que C est une base de R”. On donnera deux réponses : une utilisant le déterminant et I'autre ne I'utilisant
pas.
(b) Expliciter la matrice P = Pass(B3,C).
(c) Déterminer P 1.
3. Onpose A= Matg(f) et B= Matg(f).
(a) Calculer det(A).
(b) En déduire det(B) sans calculer B.
(c) Calculer B en utilisant deux méthodes différentes.



